u' TRABAJO PRACTICO N°8: DERIVACION
ASIGNATURA: MATEMATICA | (Lic.EN EcoNoMmia ) —ARoO: 2016

RIGNEGRD

UMIVERSIDAD

HACIONAL
. Concepto de derivada — Derivada por definicién

1) Hallar a partir de la definicion de derivadaute funcion en un punto:
a) f'(-1) si f(x)=3x+4 b)f'©@) si f(x)=+x

0 f'@ si f()=x2 '@ si f(xX :%

2) Indicar los puntos en los cuales piensa qusidgsentes funciones no son derivables. Justificar.
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3) Estudiar la continuidad y derivabilidad de lagigentes funciones en los puntos indicados. Gaafic

2x+1 six<1l x*+1 si x=2 3x*+x si x<0
a) g(x) = b) f(x) = c) m(x) =
)90 {4x—x2 six=1 )09 {3x—1 si x<2 ) me) 5x+2 si x>0
. Algebra de derivadas
4) Derivar las siguientes funciones utilizandorkxgias de derivacion:
a)f(x) =x*+3x-5 b) f(x)=2Inx-3senx c) f(x)=xl[senx  d)f(x)= S;ti
X

&) f (x) = -2 f f(x) = xJ/x -5 g)f (x) = AN X h) £(x) = (x* +5)°
CO<X CO<X

i) f(x)=serinx) j) f(x)=9-3x k) f(x)=sen/3x? -5 1) f(x)=cos'(x?)

m) f(x) = In(%) n) f(x) =3/sen3x) 0 F(X)= g’ o) f(x)=e>*

5) Hallar las derivadas sucesivas de las siguidatesones:
a) f" si f(x=X b) f" si f(x)=xe
c) f¥ si f(x)=Inx d) f¥ si f(X) =ser x



6) Hallar los siguientes limites utilizando la eedle L'Hopital:

X 2
lim x*-9 _ lim sedx __|im Semxce +1l_ im X =
= b) = C) X2 d) e*
X -0 X — 00
lim  tg(X)-x _ f) lim  x*Inx= 9 lim 1 1 3_
X - 0 x—ser{ X X - 0 X - 1lIn(x) x-1

7) Derivacion Implicita.Derivar las siguientes curvas dadas en forma aitgii

a) 2x°y +4xy* =5 b) 3x* —6xy+10y® -6x°y* +6=0 c) Xx—y=In(x) +In(y)

d) x@'+y=5 e) In(Bxy?) - (x-y)*=0 f) ser(x+y) +coskly) =1
8) Derivacion Logaritmica

a) f(x)= BX°+4)@Y ) g(x) = sen(x) ) hx)=x*  d) p(x) = (x2 +x+1)"”
. Rectas tangente y normal a una curva

9) Hallar los puntos en los que la recta tangefitesshorizontal:

a) f(X):—X2+3 b) f(X):x3+3x2 c) f(X):3X+2

2X+3

10) Hallar las rectas tangente y normal a las sigaes funciones en los puntos indicados. Grafecuricion
y las rectas en cada caso:

a)f(x)=x*+1 en a=2 b)‘(x)=1 en a=1 co)f(X)=e* en a=0
X

a) Hallar la ecuacién de la recta tangente a lahma f(x) =x*>—-5x+6, que sea paralela a la recta
3x+y=2. Graficar las tres funciones.

b) Hallar la ecuacion de la recta tangente a laacurn(x) = JX, que sea paralela a la re¢tyg —x—4=0.
Graficar las tres funciones.

. h — 3%°-3 )
c¢) Hallar la ecuacion de las rectas tangente y abanta curva (X) =€ en el punto de abscisa 1.
Con un programa adecuado, hacer las graficasaeva y la recta.

. X—2 ,
d) Hallar la ecuacion de la recta tangente a laacum(X) =—1en el punto de corte con el eje de las
X+

abcisas. Graficar la funcion y la recta.

. Estudio de funciones

11) Hacer el estudio completo de las siguientesifmes. Indicar dominio, raices, paridad, discantiades,
intervalos de crecimiento y decrecimiento, extrempsntos de inflexion, intervalos de concavidad,
asintotas. Graficar.

a) f (x) = 4%° - 3x* b) £(x) = x* —8x3 0) f(x) = ;‘zj
— — X —

d)f(x)—xz_1 e)f(x)_x2—1 f) f(X)=x¢€
_ 22X _ . _ X

910 = 5 g h) g(x) =¥x ) F9=——



e +e™”
i) h(x)=
j) h(x) >

. Funciones Marginales - Elasticidad

k) t(x) = x[In(x)

12) a) Si C(t) es el costo de extraer t toneladasmineral de una mina de cobre, ¢qué significa
C’(2000)=100?

b) Si P(t) es la cantidad de millones de habitadte$a Argentina t afios después de 1980, ¢ quéisigni
P’(16)= 2?

c) Si f(p) es la demanda de cierto articulo cuagidwecio es $p, ¢qué significan las igualdades0)32000

y f(150)= — 25?

d) Si I(x) representa el ingreso en miles de pdsasna agencia de turismo cuando gasta x milessEsen
publicidad, ¢cuél desea la agencia que sea el dgii@ ¢ Qué significa I'(100)= 2?

13) Dadas las siguientes funciones de costo, ditermel costo medio y marginal para los valoresxde
indicados e interpretar los resultados.

a) C(x) = 001x* +10x +1000 x=50 x=70
b) C(x) =3J5x +4 x=1 x=12

14) Dadas las siguientes ecuaciones de demandandeie
i. Valores que pueden tomar el precio y la cantidad.
ii. Elingreso total, en funcién de la cantidad.
iii. Elingreso medio y marginal. Interpretar estas ifumes.

a) Xx=520-13p b) xz% c) p=10x—-5/4 d)x = 48-4p?
p

15) Dadas las siguientes funciones de demandaarhsll elasticidad con respecto al precio indicado,
interpretar el resultado y determinar si la demasglalastica, inelastica o unitaria.

_ 500

a)q p =100 b) =150-e""®  p=100
p+2
c) p=4/2500-q =900 d)qu p=20
6000+10p?

16) Para las siguientes funciones de demandar:halla
i) La elasticidad de la demanda con respecto aiqre
i) Los intervalos del dominio de la funcion demarghra los cuales la elasticidad es inelastica,
elastica y unitaria.

a) D(p) = 2000& *°° by D(p) = 25,/400-8p

. Problemas de optimizacién

17) Si la funcién de demanda para un monopolistB @) = 400[& °***, ;cuél es su ingreso maximo?

18) El costo por hora de operacion de los camideasa empresa esta dado por la funcion:
C(v)= 0002 - 01v+ 20, con0< v <100 dondev representa la velocidad en km/h. ¢ A qué velocidad
es minimo el costo por hora?



19) El costo de un producto para el monopolistalgdabrica y vende esta dado por la funcion
3
C(x) =X7 —1—25X2 +80x+ 30 y su funcién de demanda &4 X) =200—-3x, dondeX es la cantidad de

articulos. ¢ Cudl es el nivel de produccion quéntderel mayor beneficio?

20) Una empresa tiene para uno de sus productassto fijo de $500 y un costo variable 2@0,1x+ 2)
por unidad. Su funcién de demanda) =800—-2x ¢ Cual es el precio que maximiza el beneficio?

21) La funcién de demanda de una empresa de tugsnmpgx) =5— 0002 y su funcién de costo medio es

3 : : .
Cuieoio(X) =—+ 110. Determinar el nivel de produccién que:
X

a) Maximice los ingresos totales.
b) Minimice los costos marginales.
¢) Maximice los beneficios.

22) La cotizacion de las sesiones de una determinadedsal, suponiendo que la Bolsa funciona todos los
dias de un mes de 30 dias, responde a la siglggnt€(x) = 0.01%— 0.45X + 2.43x + 300

i) Determinar las cotizaciones maximas y minimagcamo los dias en que ocurrieron, en dias distidél
primero y del Ultimo. ii) Determinar los periodas tiempo en el que las acciones subieron o bajaron.

23) Supongamos que el rendimienteen % de un alumno en un examen de una hora, diete por:
r =300t[(1-t) donde 0 <t <1 es el tiempo en hs. Hallar: a) g momentos aumenta o disminuye el

rendimiento? b) ¢ En qué momentos el rendimientw&s? c) ¢ Cudndo se obtiene el mayor rendim. ¥ cua
es?

24) Una empresa de cable tiene actualmente 10QG@0igtores que pagan una cuota mensual de 40$. Una
encuesta revel6 que se tendrian 1000 suscriptasgor cada 0,25$ de disminucion de la cuota. gfera
cuota se obtendréa el ingreso maximo y cuantosiptm@s se tendrian con dicha cuota?



